汉谟拉比时期的勾股定理
汉谟拉比是公元前18世纪的古巴比伦国王。他颁布的著名的《汉谟拉比法典》，被认为是世界上最早的一部比较系统的法典。古巴比伦是四大文明古国之一，其地理位置是现在伊拉克地区。那个时候的中国正处在大禹创立的夏朝。

勾股定理，说的是直角三角形两条直角边的平方之和等于斜边的平方。在成书于公元前1世纪左右的《周髀算经》里有“句广三，股修四，径隅五”。这里的“句”念作“勾”，指的是直角三角形的短边，后来写法也演变成现在的“勾”。“股”指的是直角三角形的长边。古人用直角三角形来测量，将长的直角边树立起来以后，像腿一样。所以叫做“股”，也就是腿的意思。“径”指的是斜边。西方长期以来认为是公元前六世纪的古希腊数学家毕达哥拉斯最先发现这个定理，所以称它为毕达哥拉斯定理。

其实这个定理可能在汉谟拉比时期就已经有了。耶鲁大学收藏了很多公元前2000年至公元前1600年的古巴比伦泥板。其中有一块编号为YBC 7289的泥板可能完全改写勾股定理的历史。

这块泥板上画有一个正方形和这个正方形的两条对角线。在这个正方形的一条边上写着一个数字30，在一条对角线上写着1，24，51，10，紧靠这个数字的下方写着

42,25,35。古巴比伦人用的60进位制，也就是说满了60才向左进一位。所以
“1，24，51，10”翻译成十进制就是1+24/60+51/3600+10/216000=30547/21600，

“42,25,35” 翻译成十进制是42+25/60+35/3600=30547/720。

仔细观察这3个数字可以发现 30乘以30547/21600恰好是30547/720。也就是说这副图其实是一道数学题。那么30547/21600是多少呢？简单的计算可知大约是1.41421296…, 跟2的平方根（大约是1.41421356…）相差只有0.00004%。所以这幅图的含义就是将正方形的边长乘上2的平方根就是对角线的长度了。

后来有专家发现古巴比伦人记号混乱，那个30有可能是小数部分，也就是

30/60=1/2。如果是这样的话，那么对角线长附近的“42,25,35”指的实际上是
42/60+25/3600+35/216000=30547/43200。也就是说这副图的含义是边长为1/2的正方形对角线长为2的平方根的一半。
不管是那种情况，至少可以说明古巴比伦人知道等腰直角三角形的勾股定理。因为单凭测量是不可能达到99.99996%的精确率的。他们一定是知道斜边长平方是直角边长平方的2倍，然后通过数学计算得到的。而且那个图本身其实就是一个证明，是我国三国时期的数学家赵爽用来证明勾股定理的图的特例。

仅仅是这块泥板还不足以证明古巴比伦人知道一般形式的勾股定理。但是人们又发现了其他的泥板。在英国博物馆保存的一块相同时期的泥板上有这样的记载：

长是4，对角线是5。那么宽是多少？

没人知道。

4乘4是16。

5乘5是25。

你从25里面拿掉16，剩下的是9。

几乘几是9呀？

3乘3是9。

3就是宽。

这段文字说明古巴比伦人知道当直角三角形的斜边是5，一条直角边是4的时候，另外一条直角边一定是3。如果a ，b， c是3个正整数，而且满足a2 +b2 =c2，那么我们称（a，b，c）是一个勾股数组。所以古巴比伦人知道（3，4，5）是一个勾股数组。
古巴比伦人还知道其他的勾股数组的例子吗？当然！ 在美国哥伦比亚大学收藏的一块编号为PLIMPTON 322的泥板上记录了很多例子。这块泥板上总共有15行符号，分成5列。其中第四列相当于我们的“编号”两个字，第五列从第一行到最后一行依次是从1到15这15个数字。所以说真正有意义的其实只有前3列。第三列是斜边长，第二列是短的直角边长。最令人费解的是第一列，这一列的数字从第一行的0.9834…逐渐减少到最后一行的0.38716…。关于这第一列的含义，长期以来争论不休。美国威斯康星大学巴克教授于1980年写了一篇脍炙人口的文章《夏洛克.福尔摩斯在巴比伦》。这篇文章发表在《美国数学月刊上》。巴克教授在这篇文章里从大侦探福尔摩斯的角度出发来研究这些数字。其结论令人吃惊不已。
原来这一列的数字代表的是短的直角边和长的直角边比值的平方，也就是(a/b)2  。如果以θ代表斜边和长的直角边的夹角，那么这第一列数字就是
(tanθ）2。更有趣的是这个θ，从第一行开始，几乎是稳定的以1度的速度下降，从大约45度，下降到大约30度。所以这个表还有可能是古巴比伦人的三角函数表呢。

巴克教授认为古巴比伦人不但知道很多勾股数组的例子，而且还知道如何制造勾股数组。也就是说他们知道勾股数组的那个一般公式：
                                                              a＝2mn，

b=m2－n2，

c=m2 ＋n2。
巴克的结论是可信，因为泥板涉及的最大的一个勾股数组是（18541， 12709， 13500）。这样的例子是绝对不可能通过测量发现的，也几乎不可能通过凑巧得到。而且18541还是个素数，也就是说这组数字也不可能是通过较小的勾股数组放大得来。所以我们确实有充分的理由相信相信古巴比伦人知道一般形式的勾股定理。
正因为如此，2002年1月份的《美国数学会通告》封面登载了YBC 7289泥板的照片。配的文字说明是“比毕达哥拉斯早一千年的毕达哥拉斯定理”。

