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1. �ò�?!ÆÒ!6¶�3Áò�ýC¾�	"

2. �Áò�8��K,Ù¥cÊK�7�K,18K�À�K, �Á�m 120 ©¨"

�! QãK£ 18©¤

1. �Ñ��¼ê Taylor Ðmª� Lagrange {��L�ª. ( 6 ©)

2. Qãê�?ê� Cauchy �O{ (�����O{) �^�Ú(Ø. ( 6 ©)

3. Qã¼ê�?ê��Âñ�½Â. ( 6 ©)

�! �äK I: �äXe(Ø´Ä�(. ( 12 ©)

1. XJ?ê

∞
∑

n=1

an Âñ, K

∞
∑

n=1

a2
n �Âñ.

2. �

∞
∑

n=1

fn(x) ��Âñ, XJ g(x) �k.¼ê, K

∞
∑

n=1

g(x)fn(x) ���Âñ.
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3. ¼ê�?ê

∞
∑

n=1

(−1)n

n
xn 3 [0, 1] þ��Âñ.

4. ?ê

∞
∑

n=1

sin nx√
n
´,� Riemann �È¼ê� Fourier Ðm.

n! �äK II: �äe�ê�?ê½¼ê�?ê´Âñ�´uÑ�. ( 12 ©)

(1)

∞
∑

n=1

(
√

n + 1 −
√

n)2;

(2)
∞

∑

n=3

1

n(log log n)2
;

(3)
∞

∑

n=1

(−1)n

3n + (−1)n
;

(4)
∞

∑

n=1

(1 − x2)xn, x ∈ [−1, 1], ¿�ä��Âñ5.

o! O�K ( 28 ©)

1. ¦¼ê sin(x2) 3 x = 0 ?� Taylor Ðm, ¿`²ÙÂñ5. ( 7 ©)

2. O�­� y = 1
2
x2 (x ∈ [0, 1]) ��Ý. ( 7 ©)

3. ¦�?ê

∞
∑

n=1

(2n − 1)!!

(2n)!!
xn �Âñ�», ¿?Ø3Âñ«mà:�Âñ5. ( 7 ©)
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4. �±Ï� 2π �ó¼ê f(x) 3 [−π, π] þ½Â� f(x) = x sin x, ¦ f(x) � Fourier

Ðm, ¿|^§¦
∞

∑

n=2

1

(n2 − 1)2
�Ú. ( 7 ©)

Ê! y²K ( 30 ©)

1. � f 3 [a, b] þ��, � f(a)f(b) < 0. y²

∣

∣

∣

∫ b

a

f(x) dx

∣

∣

∣
≤ 1

2
(b − a)2 Sup

x∈[a,b]

|f ′(x)|. ( 10©)

2. �
∞

∑

n=1

bn �Ü©Ú�ýé�þØ�LM , ^ Abel C�y²
∞

∑

n=1

bn

n
�Ü©Ú�ý

é��Ø�LM . ( 10 ©)
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3. � f(x) 3 [0, π] þ��, y²

lim
n→∞

∫ π

0

f(x)[
1

2
+ cos x + cos 2x + · · ·+ cos nx] dx =

π

2
f(0). ( 10©)

8! N\K ( 20 ©)

1. ïÄe¡�ü�(Ø´Ä�(,X�(�\±y², XØ�(�Þ�~. ( 10 ©)

(1) � an ≤ bn ≤ cn (n ≥ 1), XJ?ê
∞

∑

n=1

an Ú

∞
∑

n=1

cn Âñ, K?ê
∞

∑

n=1

bn �Âñ.

(2) � fn(x) (n ≥ 1) � [a, b] þ���¼ê, � {fn} ��Âñ� f , K f ���.

2. XJ f � [0, a] (a ≤ π) þ�ëY¼ê, �
∫ a

0

f(x) cos nx dx = 0, ∀ n ≥ 1.

y² f �~�¼ê. ( 10 ©)


